FICHA DE AVALIACAO DE MATEMATICA A

Matematicando (www.amatoso.org)

PROPOSTA DE CORREGCAO

12.2 Ano

1.1. 5C2><8><7C3><3!=16800 ou 5C2><8>< 7A3 =16800

‘c, 6 2

1.2. P("os pontos escolhidos definem uma reta pertencente ao plano FEB") =—2=—=—

Resposta: (A)

)

C, 15 5

1.3. Comecemos por determinar as coordenadas do ponto F e do ponto D.

O ponto F pertence ao eixo Ox, logo as suas coordenadas sdo do tipo (x, 0, 0). Como é também

um ponto do plano DEF , vem que: x+0—6=0<>x=6. Assim, F(6,0,0).

Como areta AD é perpendicular ao plano DEF , vem que pode ser definida pela equacgao

AD:(x,y,z)=(-4,-30)+k(1,0,1), keR

(Note que o ponto D é o ponto de intersecdo da reta AD com o plano DEF ).

X=-4+k ———— X=-4+5 x=1
y=-3 —_—— y=-3 y=-3
D(1,-3,5

z=k g — Tz=5 z=5 (1-85)
X+2-6=0 —4+k+k-6=0 k=5 ———

SN DF -DE 5 5
cos(DF DE|)=— "= — _

( ) DF‘XHDEH J59x27 /1593
DF DE =cos™ > ]z82 0

J1593 ’

Calculos Auxiliares:

DF =F-D=(6,0,0)-(1,-3,5)=(5,3,-5)

DE=E-D=(0,2,6)-(1-35)=(-151)

DF -DE =(5,3,-5)-(-15,1) =-5+15-5=5

Hﬁ”;/susn(—s)z — 59
|DE|| =7 +57+12 =27
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iy PAnE) 6P g5 See)
(AIB)= P(B) P(B)  P(B)  P(B) 4

Calculos Auxiliares: 2P(A)-3xP(B)=0< P(A)==xP(B)

Resposta: (D)

1

—x2ex se x>0
3. T(x)= In(—x+1) e x<0
x-1

3.1.

3.1.1. D, =R\{0}

Assintotas verticais:

x—0" x—0"

lim f (x)= Iim(—x2 eiJ =0xoo (Ind)

1

. , = e gy . e
lim| —-x*e* |=—lim == — lim = =—(+o0)=—
x—0" x>0t 1 yoteo
= .
X lim.not.

1 1
@ Mudanca de variavel: Seja Y = ; & X = ; .Se X—> 0", entdo y — +oo.

Portanto, a reta de equagdo x =0 é assintota vertical ao grafico da fungdo f .
N3do existem mais assintotas verticais uma vez que f é continua no seu dominio que é R\{O} .

Assintotas ndo verticais:

Quando X — —©

) . In(—x+1
lim f (x)= lim M:f(lnd)
X—>—o0 xo>—o ¥ —1 o0
In(—x+1
jim X @) iy Y Iy g
X—>—00 X—=1 y—>+oo_y+1_1 yore Yy
%/_/

lim.not.

@) Mudanga de variavel: Seja Y =—X+1< X=—-y+1.Se X > —0, entdo y — +0

Portanto a reta de equagdo Yy = 0¢é assintota horizontal ao gréfico de f, quando X — —o©
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Quando X —> 400

2.5 1 1
m= lim m — lim =225 = jim [—xer =—(+o0)xe™ = —(+o0)xe’ =—o0

X+ X X—>+o0 X X—>+00

O graficode f ndo tem quaisquer assintotas ndo verticais, quando X — 400,

Conclusdo: O grafico de f admite uma assintota vertical de equacdo Xx=0e uma assintota

horizontal de equagdo y =0, quando X — —©

In(—x+1)

3.1.2. Nointervalo]-o,0[, f(x)= 1

(__))((fx(x—l)—ln(—x+1)><1_

o (In(=x+1)Y _ (In(=x+1)) x(x~=1)~In(~-x+1)x(x~1)
f(X)—[ Y_1 J_ (X—1)2 = (X—1)2

(D) e )

(x-1) . (x-1)° (x-1)

-1
—Xx+1

f'(x):0<:>L_Xz+l):0<:>1—In(—x+1):0/\(x—1)2 0o In(-x+1)=le —x+l=e< x=1-¢
(X N 1) Cond .Univ.
X —00 1-e 0
1-In(—x+1) - 0 + | nd.
(x—l)2 + + + | nd.
Zeros e sinal de f' - 0 + | nd.
Variagdo e extremos de f Ny f(l1-e)| / | nd.

f é decrescente em |-o0,1—e] e é decrescente em [1—e,([ .

In(—(1-e)+1) In(-1l+e+1
f(l-e)= (l( . i ): ( . ):—% é o minimo relativo da fungdo no intervalo considerado.

3.1.3. Seja P(x, f (x)) um ponto do graficode f .

1
Se o ponto P pertence ao quarto quadrante, entdo x>0, logo f (X) =—x’ex.

Uma vez que a reta tangente ao grafico de f no ponto P é horizontal, f’(x) =0.
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LY ;1 Y 1 T 1 1
f’(x):(—xzexl =(-x) xeX+(—x2)x[er = —2Xxex —xzx(%j xex :—ZXXEX—X{X(—%JXEX -
L r 1
=—2xxe* +1xeX =X x(-2x+1)

1 1
f'(X):0<:>eXx(—2X+1):O<:>eX:Ov—2x+1:0<:>X:%

eqg.imp.

_ 2
Ponto de tangéncia: P l,f 1 —->P l,i
2 2 2 4

2

. ~ — 2 ~ .
Vejamos se a sucessdo de termo geral U, = —4x€2 ¢ uma progressdo geomeétrica:

it nit
u —4xe? Axez " 1
J+1 = - = ; = :e2 :JE

: —4xe? A xe?

Concluimos que a sucessdo é uma progressao geométrica de razao «/E.

Resposta: (D)
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3
4. Sabemos quea’ =3 e log, a=c.

_ tog (a5)1/0%((B) ¢ 1 .. 5_20
log, (3b) =log, (3)+log, (b) =log, (a )+Iogb(a)_5+3_5+ =3
5
Resposta: (A)
5. log,(x+3)<2-log,(2—x)
D={XERZX+3>O/\2—X>0}=]—3,2[
x>=3 X<2
log, (x+3) <2-log, (2—-x) C. A.
< log,(x+3)+log,(2-x)<2AxeD —X2—X+2=0<:>X=1_\/(_1)2_4(_1)X2
& log, ((x+3)x(2-x))<2AxeD 2(-1)
, 143
<:>Iogz(—x —X+6)<2/\X€D SX=—r S x=-2vXx=1
& log,(—x* - x+6)<log,(2*) A xe D /\
& -xX*—x+6<2°AxeD -'7 \1- g

& —XP—x+2<0AxeD

&S Xe (]—oo,—Z[u]l,+oo[)/\ xeD
o xe|-3,-2[uL?

6.1. g é continua em X=%<:> Iim_g(x): Iim+g(x)=g(%j

XH% xag
g sen(B(er”D
o timg(x)= tim SN0 gy 30 _ i SENSY )
XH% Xﬁ% —x+7 " —3(y+ﬂ-j+ﬂ. y= —3y_72'+72'

y—0~ -3 y 3y—0~ 3 y

©) . oy — “ V4 T x _
Mudanca de variavel: Seja Y = X—g. Tem-se X = y+§ e se X—>§ ,entdo y >0,
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o limg(x)= Iimpos(x—%) =cos(0)=1

X—>= X—>=
3 3

. g(%j = cos(%—%) =cos(0)=1

g é continua em X:%, pois lim g(x)=lim g(x)= g(%)
>3 x—>%

6.2. No intervalo {%&oo{, g(x):cos(x—%j
g(x):Oacos[x—%j:OQx—%:%+k7z, keZ@X=%+%+kﬂ, keZ<:>x:5—7[+k7z, keZ

T ~ , o1
Como X e {g,w{, a expressao geral dos zeros é: ?+ kz,k € Z,

Resposta: (D)

6.3.

\/3—,(1)

T . T T T 1
ae |=,=| ,entdo g(a)=cos| a—= |=COSaxCOS| — |+Senaxsen| = |=CoSa x =+ sena x —
32 3 3 3 2 2

1 , . .
Como Cos(a) = g , usando a férmula fundamental da trigonometria, vem

2
sen‘a+cos’a =1< sen2a+(% =1 sen‘a :1—i < sena = 24 & sena =+, /% o
5 25 25 25

J2e 26 2.2] sna =20
3 2

csenazi?csena:iT. Como o €

_1.1 206 V3 14218 1+2x3V2 _1+6v2
52 5 2 100 10 10

B3
2

. 1
Assim, @ COoS o x E + Sena x

6.4.

Como X e}—l,—z{, g(X): sen(3x)
12 9 X—7x

. , T . o , . .
I - gé continua em }—oo,g{ , por se tratar do quociente de fungGes continuas, logo em particular é

, T T
continua em —_— = .
[ 12 9}
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. T
Por I e Il e recorrendo ao Teorema de Bolzano, podemos afirmar que IX e :|—E,—§|: g (x) = —g, ou

1 /4
seja, a equacio g(X) = —g tem, pelo menos, uma solugdo, no intervalo }—E,—gli.

7.
-3 +Imw  1-3i “-3i"+Im 2-i -8-6i-3 -i + -1 -8-6i+3i-1 -9-3i

1+ W 1+ —2—i 1+ —2+i A4 —1+i

-9-3i -1-i 949i+3i-3 6+12i .
- — = = =3+6i
-1+1 -1-1 1+1

Calculos auxiliares:

16
=67 = 4x16+3 =4 =3 H
j67 — 46 =(|) xi® =i

1-3i °=12-2x1x3i+ 3 *=1-6i—-9=-8-6i
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