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1.

Representemos as solugfes da equacédo no circulo
trigonomeétrico:

Analisando os varios intervalos:

T T . ~
5 E} Neste intervalo —1< senx <1 logo a equacédo
tem pelo menos uma solucéo.

57 . 1 ~
s 7[} Neste intervalo 0 <senx < 2 logo a equacao tem pelo menos

uma solucéo.
[27,37] Neste intervalo 0 <senx<1 logo a equagdo tem pelo menos
uma solucéo.

5 . 1 . ~
{% : ?ﬂ} Neste intervalo 5 <senx <1 logo a equagdo nao tem solucéo.

Se sena <0 entdo ax € 3°Qv a €4°Q
Se tga >0 entdo x €1°Qva e€3°Q
Portanto, da conjuncao das duas condi¢Ges anteriores vem que « € 3°Q.

Resolvendo a equacéo 1+tg°c =—=—, em ordem a cosa :

2

CosS” &
2 2 1
1+tg°a=———<cos"a= ;— <> C0sa == 5
Cos” 1+t e 1+t e
1
Como a € 3°Q, sabemos que cosa <0 logo cosa =— 5
1+tg°ex

Analisemos todas as afirmacoes:
sena —sen(—a) = sena + sena = 2sena que ndo é necessariamente zero.

cosa —Ccos(—a) =cosa —cosa =0

T
sena + cos E — aj =Sena + Sena = 2sena

—

1 b, entéo (2a+3b) (a—B) é igual a:

se -
(2a+ Bb) ( )

=2xIxIx1-2x1Ix1x0+3xIxIx0-3x1Ix1Ix1=2-3=-1

T
Sena —COS E—I— aj =Sena +sena = 2sena
ea.l

senf=0< p=kr, keZ
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2a)-a-+(2a)-(-b)+ (35 )a+ (30 )-(-6)=2(a-a)-2(a-b )+ 3




2.21.1 E&B_C':HEHX BC| x cos90°=0

2.1.2 a@:H@ZHx CB xcos(ACB)

— — 12 —
Determinar HCAH : HCA =6°+10° HCA

_136 o HFAH —+./136

Como uma norma é sempre ndo negativa, Hﬁ“ =+/136 Determinar COS(ACB):

A 10 — = 10
CoS\ACB |=——. Logo CA-CB =+/136 x10x =100
( ) \136 | V136
2.2 O triangulo [AEC] é rectangulo portanto: tg(AéE): % = tg(AéE): % :

logo ACE =tg-1(i] < ACE ~ 23,2°

V136
3.31 AB=B-A=(-21)-(3-2)=(-53)
AB - =(~5,3)-(2,3)=—-5x2+3x3=—4
3.2 Seja P um ponto qualquer da reta dada: P(x,2x +1).

OP = P—0=(x,2x+1)-(0,0)=(x,2x+1)

—_

OP-U=O<:>(X,2x+1)-(2,3):0c>2x+6x+3:0c>8x=—3<:>x=—§
p[ —3 2u[-3]41 P(—§,3]
8 8 8'8

4.
4.1. 239nx+\/§:0<:>senx:—§<:>x:—%+2k7zvx:7z+%+2k7r, keZ

Em ]—71',27[[:
k=0 x=-2% v x=4—7[
3 3
k=1 X=——+27r:5—7z v X=4 +2r
3 3
k=2 X=5 +2r Vo o———————
3
k=-1 x/:/j—/Zz Vv x_4—ﬂ—2 =—2—7[
3 3 3
k=-1 ——————- vV X=-“Z--2r
3

~ . . 2r 7w 4r Sr
As solucbes neste intervalo séo: ——,——, —, —

3° 3 33



4.2. cos(2x)= —cos(%) & €08(2X) = COS(ﬂ' —%} & 2X= iZ?ir +2kr,keZ &
@X:i%+k7r, kez

4.3. tg°x—tgx =0 <= tgx(tgx—1)=0 < tgx =0vigx=1< X:kﬂVX=%+kﬂ', keZ

5. 5.1 Ar€aypq) = E—;P_Q
Calculos auxiliares: D R
senx = ? < PQ = 2senx
cosx=@c>B_Q=25enx { > s o
AQ =2+2c0sX
AX) = (2+2 COSZX)X 256X 5 () = 2X 258X+ 22005 Xx2senX
A(x) = 2x(2senx+ ZOS x 2senx) < A(X) = 2senx+ 2senx.cos X c.q.d.
5.2

5.1. Pela observacao do grafico da funcdo vemos que ha pelo menos dois objectos
diferentes com a mesma imagem ( os objectos a e b assinalados no eixo Ox).

Sendo assim a funcdo néo € injetiva.

No contexto da situacao apresentada isto significa

H

que ha, pelo menos, dois valores de x para quais a

area do triangulo [AQP] é a mesma. /

B E————————
P



