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1. Reparem que:

lim (1 + lj =e", logo lim[A(x, )] =+
n

3
lim (1+lj =(1+0) =17, logo lim[A(x, )] = oo
n

lim 1—lj =1-0=1", logo lim[A(x, )] = +o.
n

lim| e+ lj =e+0=¢",logo lim[A(x, )] =+
n

2. P(X > 25) = P(X < a) , sendo o valor médio 20, significa que os valores a e 25 estdo igualmente afastados
do valor médio. Assim o valor de a é 15.

3. D, :{erR:Z—x>O/\10ga(2—x)20}

2—x>0/\loga(2—x)20<:>—x>—2/\ 2-x2ad" @ x<2A-x21-2ox<2Ax<lex<1(1)
M

Atendendo a que a fungdo definida por y =log, (x) é estritamente crescente, uma vez que a > 1.
Assim Df = ]—oo,l].

4. Notarquearetaré paralelaao eixo Oy o que é indicado pelo vetor diretor da reta, de coordenadas (0,1,0)
e contém o ponto U, logo a reta r é a reta TU. Comecemos por pensar no nimero de elementos do
acontecimento X que é o nimero de retas, estritamente paralelas a reta TU, que é possivel definir
escolhendo dois vértices distintos do paralelepipedo, ou seja, 3 retas (as retas PQ, OR e SV). O nimero de
elementos de Y que também pertencem a X, ou seja #(Y N X), € o numero de retas estritamente paralelas

a reta TU e contidas no plano de equagdo z=0, ou seja 2 retas (as retas PQ e OR). Assim

#YmX) 2

5. (gof)x)=g(f(x))=4-log,(f(x))

Atendendo a que, no dominio da fungdo g, temos f(x) >0, e atendendo ao contradominio da fungdo f

0< f(x)< 2<(T)>10g2(f(x))ﬁ log, 2 & —log, (f(x))= -1 4—log,(f(x))=-1+4 <= 4—log,(f(x))=3

,logo Déof = [3,+oo[ (1) Atendendo a que a fungdo definida por y =log, x é estritamente crescente
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1. Onumero de elementosde Aé 3x7x7x7 =1029 . A experiéncia consiste em escolher, simultaneamente

N . ’ s ey 1029
e ao acaso trés elementos do conjunto A, logo o nimero de casos possiveis é dado por C,.



O numero de casos favoraveis é o nimero de maneiras de escolher trés elementos do conjunto A, que sejam

impares e tenham os algarismos todos diferentes.

Vejamos quantos sdo esses numeros:

2x5x4x%3 + Ix5x4%x4 =120+80=200
Y
NUmeros S(c))dem NUmeros S6 podem
iniciados :)erminar iniciados terminar
por ; ou em 35 por 2 em 1,3,5
por ! 7.
ou 7 (ou ou
eml,5
A 7\

Entdo o numero de casos favoraveis é o nimero de maneiras de escolher trés elementos deste conjunto, ou

. 200
seja, ” C;.

A probabilidade pedida é

P(4)=03<1-P(4) =03 P(4)=0,7

(
(4u
(4

200

P(B)=0.4 < P(B)=06

> ~0,007.

1029

3

P(4UB)=0,7 < P(4)+ P(B)-P(4nB)=0,7 < 0,7+0,6- P(4~B)=0,7 = P4~ B)=06
PlANB ) 0,6 < P(A)— P(AmB) 0,6 < P(AﬁB)z 0,ISeja Q o espago de resultados
P(4/B)= PAnB)_01 0,25.

P(B) 0,4

3
3. Reparemos que a progressdo aritmética tem de termo geral ln(2 , logo uma vez que a ultima parcela

dasomaé In 3
1024

Entdo S,, =

2
<5, =ln£1/%}<ll<:>521 =ln(%j><ll<:>S21 =ln(%jx11<:>S21 =In

In(3)+ h{jo)

1

3
j, ou seja, ln(Fj trata-se da soma de 11 parcelas consecutivas.

— xlle

(2] | coa

A afirmagdo (A) é verdadeira pois a fungdo definida por f(x) = e é injetiva, logo tem inversa.
Nota: Uma vez que ndo se exigia a justificacdo das afirmacbes verdadeiras, bastava recorrer a visualizacao

do grafico na calculadora.

1 X
A afirmagdo (B) é falsa pois se 0 <a <1 entdo —>1 e, assim sendo, a fungdo definida por y = (—j é
a a

x 3
1
estritamente crescente e portanto (—) < (—j & x<3.
a a

A afirmacao (C) é falsa pois a primeira equacdo tem duas solucdes e a segunda equacdo sé tem uma solucao.

ln(xz):4c>x2=e4/\xelR\{0}<:>x=i\/e_4 e2ln(x)=4x=eAxelR o x=¢



A afirmagdo (D) é falsa pois h(—x) = logzq— x|)= log, QX|)= h(x), VxelR\ {0}, logo a fungdo A é par.

(Como a unica fungdo que é simultaneamente par e impar é a funcdo constante e igual a zero esta funcgéo,

sendo par, ndo é impar.)
g(x)= f(éj & -5 -3 +6=2 —log{éj & 5" -3+ 6=2-(2) &

& 5" -3 +2=0 (1)

Calculos auxiliares:

X X

Notando que e = (63_’“)2, fazemos a seguinte mudanga de varidvel: y = ™ e obtemos a equacdo do

segundo grau: —5y° =3y +2=0

Resolvendo esta equagdo obtemos os valores de y:

_3£49+40

2
-5y’ -3y4+2=0y="" o y=-lvy==
v =3y T v y=3

Entdio () e =—1ve " = % < Equacgdo impossivel v3—x = lnﬂé} S x= —ln(—) +3

ol

Em primeiro lugar, para melhor interpretar o problema devemos visualizar o

grafico da fungdo g e desenhar um possivel tridngulo nas condi¢des pedidas.

A abcissa do ponto A é a solugdo da equagdo g(x)=0,logoé —2.

(27-4=02"=4=x=-2)

Seguidamente devemos escrever uma expressao que traduza a drea do triangulo

[OAB] em fungdo da abcissa do ponto B. Seja x a abcissa do ponto B. Notar que,
como B pertence ao 42 quadrante, x > 0, logo o dominio da nova fun¢do é IR".

Atendendo a que a base do tridngulo é, por exemplo, AC =2+ xe que a altura correspondente é

7

CB =|g()

(2+x)><\z*)‘—4\_10

Pretende-se resolver graficamente a seguinte equagao:

Para isso esbocemos no mesmo referencial, tendo em aten¢3do o dominio da fungdo = 44

A ,o grafico da fungdo A e reta de equagdo y =10 determinando de seguida a

abcissa do ponto de intersecao, sendo essa a resposta ao problema colocado.

Q+x)x[2 -4 .10 EEEN
,=10. !

Na calculadora introduzimos as expressdes y, = 5 1] Sll‘r* .
[ B

A abcissa do ponto de intersecdo dos graficos é, aproximadamente, 3,15.
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