COLEGIO PAULO VI
Ficha de Avaliacdo de Matematica
13 de Maio de 2005 12° ano

Para cada uma das questdes do grupo | seleccione a resposta correcta de entre as
alternativas que Ihe sdo apresentadas e escreva na folha de teste a letra que
corresponde a sua opgao.

Atengdo! Se apresentar mais de uma resposta, ou resposta ambigua, a questdo sera
anulada.

Na ultima pagina encontra-se um FORMULARIO.

Grupo |
1. Para um certo valor de k, é continua em R a funcdo f definida por
x+3 sex<0
J)= —— sex>0
ln(2x+1)

Qual é o valor de k?
(A) 2 (B) 4 (C) 6 (D) 8

2. Se o ponto de coordenadas (-1,-2) pertencer ao grafico da fungdo f', qual dos
pontos seguintes pertence necessariamente ao grafico da funcao

g =|f(x)|-27
(A) (-1,0) (B) (-2,1) (C) (1,-2) (D) (-2,0)

3. Para poder movimentar as suas contas no sitio da Internet de um banco, é
necessario a um utilizador ter um codigo de acesso com 7 algarismos para 7
posicoes.

Quantos cédigos existem com exatamente dois algarismos iguais a zero?
(A) 1240029 (B)1820029 (C)1240170 (D) 1820170

4. Na figura esta desenhada parte da representagéo grafica de uma
fungéo /', cujo dominio ¢ R\{0}. As rectas de equagdes x =0,
y=-3 e y=3 sao assimptotas do grafico de f . }

Seja (x,) uma sucessgo tal que lim f(x,)=—0

Qual podera ser a sucesséo (xn) ?

(A) x, =—n+3 (B) x, :—% (C) x, 1 (D) x, =3-n’
n n
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5. Numa estante, estao varios livros.
Seja C o acontecimento: “ O livro é cientifico”.

Seja D o acontecimento: “ O livro é didatico”.
Uma das igualdades abaixo indicadas traduz a seguinte afirmacao: “ Um quarto
dos livros cientificos da estante sao didaticos”.

Qual é essa igualdade?

(A) P(D/C)=0,25 (B) P(C/D)=0,25
(C) P(CND)=0,25 (D) P(CuUD)=0,25

6. Observa o grafico onde esta representada a segunda derivada de uma
funcéo f derivavel em |R. Entéo é verdade que:

(A) f tem dois pontos de inflex&o.
(B) f'é estritamente crescente
(C) f'tem trés extremos relativos
(D) nenhuma das anteriores.

7. Na figura esta representado um trapézio rectangulo, cujas

bases tém 7 e 4 unidades de comprimento. =
Qual das expressdes seguintes da a area do trapézio,
em funcdode a ?
o
(A) 1lsena (B) 16,5cos (C) 1ltgx (D) 16,5tgx
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Grupo Il

Na resolugéo deste grupo deve apresentar todos os esquemas e calculos que traduzam o seu
raciocinio e todas as justificagbes julgadas necessarias.

A excepgido da questido 2.3) todas as questdes devem ser resolvidas analiticamente,
recorrendo a calculadora apenas para efectuar eventuais calculos numéricos.

1. Considere, em C, os numeros complexos z, =1-2i e z, =-3+i.

Calcule:
1.1 |Z1 +22|
12 225
2172
. ~ - x—2
2. Considere a fungéo f definida por f(x)= 71

2.1 Estude a fungdo f quanto a existéncia de assimptotas do seu grafico,
paralelas aos eixos coordenados.

2.2 Mostre que f(In2)=In2-2.

2.3 Na figura esta representada, em referencial o.n. xOy, uma
parte do grafico da fungéo f e o quadrilatero [4BOC].

Os pontos 4 e B sé&o os pontos de intersecg¢ao do grafico L‘f

de f com arecta de equagdo y=x-2. o Z —
O ponto C pertence ao eixo Oy e tem ordenada igual a i
de 4 . o 4

Recorrendo as capacidades graficas da sua

calculadora, determine um valor aproximado as décimas d
da area do quadrilatero [ ABOC].
Explique como procedeu.
3. Considere um tridngulo rectangulo [ABC] , Cujos catetos sao
[4B] e [BC]. Admita que se tem AB=1 e que x designa a
amplitude do angulo BAC . <
A 1 B

3.1 Mostre que o perimetro do tridngulo [ ABC] é dado por

f)= 1+senx+cosx’ xe}o,z[
COS X 2

3.2Seja ax € 0,£ tal que cos ZJra =—§.
2 2 5

Determine o valor de f(«).

3.3 Mostre que [ é crescente e interprete geometricamente este resultado.
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Considere a fungdo g, de dominio {—%,377[} definida por g(x) = x + senx.

4.1 Utilizando a definigdo de derivada de uma fungdo num ponto, calcule g'(0).

4.2 Estude a fungdo g quanto ao sentido das concavidades do seu grafico e
quanto a existéncia de pontos de inflexao.

b

. . 3 .
4.3 Determine os valores de x, pertencentes ao intervalo [—% 771 tais que

g(x)=x+cosx

4.4 Determine uma equacao da recta tangente ao grafico de g, no ponto de
abcissa zero.

FIM
Questao | 1. 2. 3. 4. 5. 6. 7. Grupo |
Cotacédo | 9 9 9 9 9 9 9 63 pontos
Questdo | 1.1 1121212212331 [32|33[41]42 [43 |4.4 | Grupoll
Cotacao 10 |15 | 5 16 |10 |10 | 18 | 8 18 12 10 | 137 pontos
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Formulario

Areas de figuras planas Regras de derivagao
. Diagonal maior * Diagonal menor

Losango: - (4 + )= u' + v

Trapézio: Bﬂsemm’or;Bﬂ:emmlm' w Alfura (w-v)'=uw v+u-v

Poligono regular: Semiperimeno x Apdtema {%} = %

. 2
Sector circular: £I~ (& — amplitude, em radianos, do

el

n n-1 .7
U =n-u -u” (n g
dngulo ao cenfro: T — raio) (senu) = u'-cosu

£ y - -
|cos U] = —u-3enu

Volumes o
e 1 . ltgu) = 3
Pirdmide: g Area da base x Altura cos” i

{c“. =u-e"

Cone: ]E % Area da base x Alrura

{au ) =u-a® - lna = {1};'

Esfera: %ﬂ:r'ﬁ (1 - raio) )
(lnu)'= HT
Trigonometria (log, 4) = gaz (@€ R\ {1})

sen{a + b) =sena-cosb + oenb - coz o L L
Limites notaveis

cog(a+ b) =coca-cocb—cena-azenbd

bl B tga +tgh o—0
ol -1T- = g
sla / l-tga-tgh
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